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GRUPOS TRIÂNGULOS E LADRILHAMENTOS HIPERBÓLICOS 

CAMBRAIA JÚNIOR, Ady (Bolsista); MORAES, Simone Maria de (Orientador); FARIA, Mercio Botelho (Professor) 

Uma classe importante dos grupos discretos de isometrias hiperbólicas é a classe dos grupos triângulos, que consistem em grupos gerados por reflexões nos lados de um triângulo geodésico. No caso euclidiano esses grupos consistem numa subclasse dos grupos cristalográficos e dão origem a certos ladrilhamentos. No caso elíptico (geometria esférica) esses grupos são de fácil determinação e os ladrilhamentos podem ser obtidos dos poliedros platônicos. O caso mais complexo é o hiperbólico que foi o objeto de estudo deste trabalho. Aqui analisamos e classificamos os grupos triângulos hiperbólicos, apresentando uma representação geométrica de cada classe que fornece os possíveis ladrilhamentos hiperbólicos. Para chegarmos ao estudo dos grupos triângulos, foi necessário realizar um estudo detalhado da Geometria Hiperbólica Plana, onde foram estudados dois modelos de Poincaré, a saber, o modelo do semi-plano e o modelo do disco unitário. Apresentamos os elementos básicos da Geometria Hiperbólica, em seguida analisamos as geodésicas, que são as curvas que minimizam distâncias entre dois pontos. Por fim, introduzimos as isometrias, em cada modelo, que são aplicações do plano hiperbólico nele mesmo que preservam distâncias entre pontos. No estudo dessas aplicações mostramos que há uma equivalência entre os dois modelos e apresentamos uma classificação destas em termos de reflexões. Finalmente, passamos ao estudo dos grupos triângulos, onde as isometrias consideradas são composições de reflexões. Apresentamos todos os possíveis grupos triângulos do plano hiperbólico e demonstramos como podem ser obtidas algumas classes desses grupos, mostrando a complexidade envolvida nessas determinações. (PIBIC/CNPq) 

